






[image: ]


















	 Zuhause
	 Dokument hinzufügen
	 Anmelden
	 Ein Konto erstellen
	 PNG-Bilder









































( ) { }R ( )

7z y2xr. 2. +. ==+≡. Septiembre 2012. Ejercicio 1B. Calificación máxima: 3 puntos. Dado el punto P(2, 1,1), se pide: a) 

















 PDF Herunterladen 



 PNG-Bilder






 128KB Größe
 21 Downloads
 169 Ansichten






 Kommentar


























Junio 2017. Ejercicio 3B. Calificación máxima 2 puntos b)



(1 punto) Obtenga el punto de corte de la recta s ≡ x = 2 − y = z − 1 con el plano perpendicular a s, que pasa por el origen.



Junio 2017. Ejercicio 2A. Calificación máxima: 3 puntos Dados los puntos P(1, ‒2, 1), Q(‒4, 0, 1), R(‒3, 1, 2), S(0, ‒3, 0), se pide: a) (1 punto) Hallar la ecuación del plano que contiene a P, Q y R. b) (1 punto) Estudiar la posición relativa de la recta r, que pasa por los puntos P y Q, y la recta s, que pasa por R y S. c) (1 punto) Hallar el área del triángulo formado por los puntos P, Q y R.



Septiembre 2016. Ejercicio 4B. Calificación máxima 2 puntos Dado el plano π ≡ 3x + 3y + z ‒ 9 = 0, se pide: a) (1 punto) Determinar la ecuación del plano perpendicular a π que contiene al eje OX. b) (1 punto) Determinar el punto del plano π más cercano al origen de coordenadas.



Septiembre 2016. Ejercicio 2A. Calificación máxima: 3 puntos  x − 2z − 1 = 0 Dadas las rectas r ≡  y s ≡ {(2 + λ, 1 − 3λ, λ ) ; λ ∈ R} x + y + z − 4 = 0 a) (1 punto) Obtener la recta que pasa por el punto P(1, 0, 5) y corta perpendicularmente a r. b) (1 punto) Obtener el plano que contiene a la recta r y es paralelo a s. c) (1 punto) Hallar la distancia entre las rectas r y s.



Junio 2016. Ejercicio 4A: Calificación máxima: 2 puntos. Dado el punto P(2, 1, ‒1), determine el punto simétrico de P respecto al plano que pasa por los puntos A(0, 2, ‒1), B(1, ‒3, 0) y C(2, 1, 1)



Modelo 2016. Ejercicio 3A: Calificación máxima: 2 puntos.  x + y − 2z = 1 Dados el plano π ≡ x + 2y ‒ z = 5 y la recta r ≡  , se pide: 2 x + y − z = 2 a) (1 punto) Determinar la ecuación del plano que contiene a la recta r y pasa por el punto P(1, 0, 1). b) (1 punto) Hallar la ecuación de la recta que es perpendicular al plano π y pasa por el punto Q(2, 1, 1).



Septiembre 2015. Ejercicio 2B. Calificación máxima: 3 puntos Dados los puntos P(‒1, ‒1, 1), Q(1, 0, 2) y los planos π1 ≡ x ‒ z = 0, π2 ≡ my ‒ 6z = 0, π3 ≡ x + y ‒ mz = 0; se pide: a) (1 punto) Calcular los valores de m para los que los tres planos se cortan en una recta. b) (1 punto) Para m = 3, hallar la ecuación del plano que contiene al punto P y es perpendicular a la recta de intersección de los planos π1 y π2.



Junio 2015. Ejercicio 3A: Calificación máxima: 2 puntos. b)



(1 punto) Obtener la ecuación de la recta incluida en el plano z = 0, con dirección perpendicular r a u = (1, − 1, 4) y que pasa por el punto (1, 1, 0).



Modelo 2015. Ejercicio 1B. Calificación máxima: 3 puntos. Dados el punto P(1, 2, −1) y las rectas:  x+ y−z =4 r≡ x − y − 3z = −2



x=2 s  y = −3



se pide: b) (1 punto) Determinar el punto P´ simétrico de P respecto de r.
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Modelo 2015. Ejercicio 4A: Calificación máxima: 2 puntos. Dados los puntos P1(1, −1, 2), P2(2, −3, 0) y P3(3, 1, 2), se pide: a) (0,5 puntos) Determinar la ecuación del plano π que contiene los tres puntos. b) (0,5 puntos) Determinar la ecuación de la recta r que pasa por P1 y es perpendicular a π.



Modelo 2015. Ejercicio 3A: Calificación máxima: 2 puntos.  x = 1 + 2λ x + y = 1  Dadas las rectas: r ≡ y = λ s≡ se pide:  y=z z = λ  b) (1 punto) Hallar la ecuación de la recta perpendicular a las direcciones de r y s, y que pasa por el punto (0, 0, 0).



Septiembre 2014. Ejercicio 1B. Calificación máxima: 3 puntos. Dados el plano π y la recta r siguientes:



 x = 1 − 2t  π ≡ 2x − y + 2z + 3 = 0 ; r ≡  y = 2 − 2t  z = 1+ t  se pide: c) (1 punto) Obtener el punto P´ simétrico de P(3, 2, 1) respecto del plano π.



Septiembre 2014. Ejercicio 4A: Calificación máxima: 2 puntos. Dados los planos



π1 ≡ 2x + z − 1 = 0 ; π2 ≡ x + z + 2 = 0 ; π3 ≡ x + 3y + 2z − 3 = 0 ; se pide: a) (1 punto) Obtener las ecuaciones paramétricas de la recta determinada por π1 y π2. b) (1 punto) Calcular el seno del ángulo que la recta del apartado anterior forma con el plano π3.



Junio 2014. Ejercicio 2B. Calificación máxima: 3 puntos  x =1 Dados el plano π ≡ 2x ‒ y = 2, y la recta r ≡   y − 2z = 2 se pide: b) (1 punto) Determinar el plano que contiene a r y es perpendicular a π. c) (1 punto) Determinar la recta que pasa por A(‒2, 1, 0), corta a r, y es paralela a π.



Junio 2014. Ejercicio 2A. Calificación máxima: 3 puntos x = 0 Dados el punto P(1, 0, 1), el plano π ≡ x + 5y − 6z = 1, y la recta r ≡  se pide: y = 0 a) (1 punto) Calcular el punto P’ simétrico a P respecto de π.



Modelo 2014. Ejercicio 2B. Calificación máxima: 3 puntos a.



b.



(1 punto) Determinar si se puede construir un triángulo que tenga dos de sus lados sobre la rectas  x = −2 + λ x+y−4=0  r ≡  y = −6 + 2 λ , s ≡  2 x + z − 6 = 0  z = 1+ λ  (2 puntos) Encontrar la ecuación de la recta perpendicular común a las dos rectas anteriores.



Modelo 2014. Ejercicio 2A. Calificación máxima: 3 puntos Dados el punto P(1, 1, 1) y los planos π1 ≡ 3x + ay + z = 0 ; π 2 ≡ ax + y + 2z = 0 ; π 3 ≡ x + y − z = 0 se pide: a) (1 punto) Calcular los valores de a para los que los planos se cortan en una recta.
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b) (1 punto) Para a = 2, hallar la ecuación del plano que pasa por el punto P y es perpendicular a la recta intersección de los planos π1 y π 2 . c)



(1 punto) Hallar el punto P′ proyección de P sobre el plano π3 .



Junio 2013. Ejercicio 4B. Calificación máxima 2 puntos Dados el punto P(1, 0, ‒1), el plano π ≡ 2 x − y + z + 1 = 0 , y la recta



− 2 x + y − 1 = 0 r≡  3x − z − 3 = 0 Se pide: a) (1,5 puntos) Determinar la ecuación del plano que pasa por P, es paralelo a la recta r y perpendicular al plano π. b) (0,5 puntos) Hallar el ángulo entre r y π.



Modelo 2013. Ejercicio 3A: Calificación máxima: 2 puntos. a) (1 punto) Hallar el punto de corte entre el plano π1 ≡ 6x − y + 3z = −2 y la recta r que pasa por el punto P(1, 2, 0) y es perpendicular al plano π 2 ≡ 2 x + 3y − z = 8 . b) (1 punto) Hallar el punto común a los tres planos π3; π4; π5 siguientes: π 3 ≡ 5x + 2 y + 7z = 4 ; π 4 ≡ x + 2 y − 3z = 10 ; x+3 y+3 z+7 = = z + 3 ; r2 ≡ x + 2 = y = y π5 el plano definido por las rectas r1 ≡ 2 3 2



Septiembre 2012. Ejercicio 1B. Calificación máxima: 3 puntos. Dado el punto P(2, 1,−1), se pide: a) (0,5 puntos) Hallar el punto P′ simétrico de P respecto del punto Q(3, 0, 2). b) (1,25 puntos) Hallar el punto P′′ simétrico de P respecto de la recta r ≡ x − 1 = y − 1 = z c) (1,25 puntos) Hallar el punto P′′′ simétrico de P respecto del plano π ≡ x + y + z = 3



Septiembre 2012. Ejercicio 4A. Calificación máxima: 2 puntos. Dadas las rectas x+y=4 x −1 y − 2 z = , s≡ r≡ = 2 2 −2 2 x + z = 4 se pide: a) (1,5 puntos) Hallar la ecuación del plano que pasa por A(2, 3, 4) y es paralelo a las rectas r y s. b) (0,5 puntos) Determinar la ecuación de la recta que pasa por B(4,−1, 2) y es perpendicular al plano hallado anteriormente. Septiembre 2011. Ejercicio 1. Calificación máxima: 3 puntos. Dado el punto P(0, 1, 1) y las rectas: x = 0 x −1 y +1 z r≡ = = ; s≡ 2 1 −1 y = 0 se pide a) (1,5 puntos) Determinar las coordenadas del punto simétrico de P respecto a r. b) (1,5 puntos) Determinar la recta que pasa por el punto P, tiene dirección perpendicular a la recta r y corta a la recta s. Modelo 2011. Ejercicio 4. Calificación máxima: 2 puntos. Dados los planos α ≡ 2x + y + 2z + 1 = 0, β ≡ x − 2y + 6z = 0, se pide: a) (1 punto). Obtener las ecuaciones paramétricas de la recta r determinada por la intersección de α y β. b) Determinar el plano γ que es paralelo al plano α y pasa por el punto
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2 , 1, 0 .



Septiembre 2010 F.E. Ejercicio 3. Calificación máxima: 2 puntos. Dadas las rectas:  2 x + y − z = −2 y x +1 z −1 r≡ s≡ = = x − 2 y = − 1 1 − 3 2  se pide: a) (1 punto) Dados los puntos A(1, 0, −1) y B(a, 3, −3), determinar el valor de a para que la recta t que pasa por los puntos A y B, sea paralela a la recta s. b) (1 punto) Hallar la ecuación del plano que contiene a r y es paralelo a s. Septiembre 2010 F.E. Ejercicio 4. Calificación máxima: 2 puntos. Hallar la ecuación del plano que pasa por el origen e coordenadas y es perpendicular a los planos π1 ≡ 5 x − y − 7 z = 1 y π 2 ≡ 2 x + 3y + z = 5



Septiembre 2010 F.E. Ejercicio 1. Calificación máxima: 3 puntos. Se consideran las rectas:  x = 1+ λ  x + 2 y − z = −1  s≡ r ≡ y = 2 x + y = −2  z = 3− λ  Determinar la ecuación de la recta t que pasa por el punto P(0, 1, −2) y corta a las recta r y s.



Modelo 2010 Ejercicio 4B. Calificación máxima: 2 puntos. Dados el plano π ≡ 5x − 4y + z = 0 y la recta x y z r≡ = = 1 2 3 contenida en π, obtener la recta s contenida en π que es perpendicular a r, y que pasa por el origen de coordenadas O = (0, 0, 0). Septiembre 2009 Ejercicio 2B. Calificación máxima: 3 puntos. Dada la recta: x −1 y z r≡ = = 1 −1 1 y el plano π ≡ x + y − 2z +1 = 0, hallar la ecuación de la recta s simétrica de la recta r respecto del plano π. Septiembre 2008 Ejercicio 4A. Calificación máxima: 2 puntos Dadas las rectas: x +1 y − 2 z x y −1 z r≡ = = , s≡ = = 1 2 3 2 3 4 hallar la ecuación de la recta t perpendicular común a ambas. Septiembre 2007 Ejercicio 2A. (2 puntos) Se consideran las rectas:  x−y=3  x−z = 4 r: s: x + y − z = 0 2 x − y = 7 Hallar la ecuación continua de la recta que contiene al punto P(2, −1, 2) y cuyo vector director es perpendicular a los vectores directores de las dos rectas anteriores.



x + y + 1 = 0 Junio 2007 3A. (3 puntos). Dados el punto A(1, −2, −3); la recta r :  y el plano  z=0 π : x − 2y − 3z + 1 = 0, se pide: a) (1,5 puntos) Ecuación del plano que pasa por A, es paralelo a r y perpendicular a π. b) (1,5 puntos) Ecuación de la recta que pasa por A, corta a r y es paralela a π.
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Junio 2007 4B.(3 puntos). Sean los puntos A(λ, 2, λ), B(2, −λ, 0), C(λ, 0, λ+2). a) (1 punto) ¿Existe algún valor de λ para que los puntos A, B y C están alineados? b) (1 punto) Comprobar que si A, B, C no están alineados el triángulo que forman es isósceles. c)



(1 punto) Calcular la ecuación del plano que contiene al triángulo ABC para el valor de λ = 0 y hallar la distancia de este plano al origen de coordenadas.



Modelo 2007 2A. (2 puntos). a) (1,5 puntos). Calcular la ecuación general del plano π1 que contiene a la recta  x = 1+ λ  r :  y = −1 + 2λ  z=λ  y es perpendicular al plano π2 : 2x + y − z = 2 .



b)



(0,5 puntos). Determinar las ecuaciones paramétricas de la recta intersección de los planos π1 y π2.



Modelo 2007 3B. (3 puntos). Se consideran el punto P (l, 0, l), la recta: x −1 y z +1 r: = = 1 2 −1 y el plano π: x + y + z = 0. Se pide: a) (1,5 puntos). Obtener el punto P', simétrico de P respecto del plano π. b) (1,5 puntos). Determinar la ecuación de la recta s que contiene al punto P, corta a la recta r y es paralela al plano π. Modelo 2006 Ejercicio 1A. (2 puntos). Un punto de luz situado en P (0, 1, 1) proyecta la sombra de la recta: x = y = −z sobre el plano π: x − z = 0. Calcular las coordenadas del punto de esta proyección que pertenece al plano z = 1. Modelo 2006 Ejercicio 2A. (2 puntos). Se consideran las rectas: x = 3 + λ x y−6 z −5  r: = = s :  y = -4 + 3λ 1 1 2 z = 0  Hallar la ecuación de la recta que contiene al punto P (2, −1,1) y cuyo vector director es perpendicular a los vectores directores de las dos rectas anteriores.



Septiembre 2005. Ejercicio 2A. (2 puntos) Se consideran las rectas: x − y = 3  x-z = 4 r: s: x + y − z = 0  2x - y = 7 a) (1 punto). Hallar la recta t, perpendicular a r y a s, que pasa por el origen. b) (1 punto). Hallar las coordenadas del punto de intersección de la recta s con la recta t obtenida en el apartado a). Septiembre 2005. Ejercicio 3B. (3 puntos) Se considera la familia de planos: mx + (m - 2)y + 3(m + l)z + (m + 1) = 0 siendo m un parámetro real. Se pide:
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a) (1 punto). Determinar la recta común a todos los planos de la familia. b) (1 punto). Determinar el plano de esta familia que pasa por el punto P (l, l, 0). c) (1 punto). Determinar el plano de esta familia que es paralelo a la recta:  x − 2z + 1 = 0 r: − y + z + 1 = 0



Modelo 2004. Ejercicio 2B. Calificación máxima: 2 puntos. Calcular las ecuaciones paramétricas de la recta que pasa por el punto P(3, −1, 0) y corta perpendicularmente a la recta:  x = 3 + 2λ   y = 4+λ  z = 5 + 3λ  Septiembre 2003. Ejercicio 1A. Calificación máxima: 2 puntos Dados los puntos A(1, 0, 1) y B(0, 2, 0), y el plano π ≡ x − 2y − z − 7 = 0, determinar el plano que es perpendicular al plano π y pasa por los puntos A y B. Junio 2003. Ejercicio 4B. Calificación máxima: 3 puntos Dados el plano π ≡ x + 3y − z = 1, y la recta x + 2 y −1 z r≡ = = , 6 2 1 se pide: a) (1,5 puntos) Hallar la ecuación general del plano π’ que contiene a r y es perpendicular a π. b) (1,5 puntos) Escribir las ecuaciones paramétricas de la recta intersección de lo planos π, π’. Modelo 2003. Ejercicio 4A. Calificación máxima: 3 puntos. Se consideran el plano el y la recta r siguientes. x -1 y z + 1 π : x + y − 2z = 6 ; r : = = 2 3 −1 Se pide: a) (1,5 puntos) Hallar el punto simétrico de M (1, 1,1) respecto del plano π. b) (1,5 puntos) Hallar el punto simétrico de M (1,1,1) respecto de la recta r. Junio 2002. Ejercicio 1B. (Puntuación máxima: 2 puntos) Hallar una ecuación cartesiana del plano que contiene a la recta r: x = 1 + t ; y = −1 + 2 t ; z = t y es perpendicular al plano π: 2x + y − z = 2



Junio 2001. Ejercicio 3A. (Puntuación máxima: 3 puntos) Dados el plano p≡x + y + z = 1, la recta r≡ (x, y, z) = (1,0,0) + λ(0,1,1), y el punto P(1, 1, 0), se pide: (a) (1 punto) Hallar la ecuación de una recta s que sea perpendicular a r y pase por P. (b) (1 punto) Hallar el punto P', simétrico de P respecto de r. (c) (1 punto) Hallar el punto P", simétrico de P respecto de p. Junio 2000. 4B. Calificación máxima: 3 puntos Sean los puntos P(8, 13, 8) y Q (−4, −11, −8). Se considera el plano π, perpendicular al segmento PQ por su punto medio. (a) (1 punto) Obtener la ecuación del plano π. (b) (1 punto) Calcular la proyección ortogonal del punto O ( 0, 0, 0 ) sobre π.
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(c) (1 punto) Hallar el volumen del tetraedro determinado por los puntos en los que el plano π corta a los ejes coordenados y el origen de coordenadas.
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