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CHICOLOAPAN



MATEMÁTICA BÁSICA



Factorización ⇔ Productos Notables



(a ± b )2 = a 2 ± 2ab + b 2 (a + b ) (a − b ) = a 2 − b 2 (a m b ) (a 2 ± ab + b 2 ) = a 3 m



(a m b ) (a



n −1



±a



n−2



b+a



b



n −3



(x + a ) (x + b ) = x 2 + (a + b )x + ab (ax + b ) (cx + d ) = acx 2 + (ad + bc)x + (a ± b )3 = a 3 ± 3a 2 b + 3ab 2 ± b 3



3



)



b 2 ± L ± a b n − 2 + b n −1 = a n m b n , para la suma n es impar



LEYES DE LOS EXPONENTES m



n



1.) a ⋅ a = a 2.)



3.)



am



LEYES DE LOS RADICALES



m+n



= am ⋅ a−n = am−n



an



(a )



( )



m n



= amn = an



bd



m



4.) (a b ) m = a m ⋅ b m



1.)



n



a = a1/ n



2.)



n



am = am/ n =



(n a ) m



3.)



n



a ⋅



ab



n



4.)



n



n



b=



n



a = b



n



a b



a



=



mn



m



am a  5.)   = m b b a m ⋅ br = a m − n ⋅ br − s 6.) n s a ⋅ b



5.)



FUNCIÓN EXPONENCIAL



m n



a =



n m



a



FUNCIÓN LOGARÍTMICA



y = a x ⇒ x = log a y 1.) e 0 = 1



2.)



(e ) x



y



1.) ln (a b ) = ln a + ln b



( )



= ex y = ey



x



2.) ln a r = r ln a a 3.) ln = ln a − ln b b ln x log10 x 4.) log a x = = ln a log10 a



3 .) e x ⋅ e y = e x + y 4.)



ex e



y



= ex− y



PROPIEDADES DE LOS TRIÁNGULOS Ley de Senos



a



β



c α



γ



b α −β



a−b = a+b



sen α sen β sen γ = = a b c α + β + γ = 180 ° Ley de Tangentes



tan



2 α+β tan 2
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α−γ a−c 2 = α +γ a+c tan 2 tan



Ley de Cosenos



a 2 = b 2 + c 2 − 2 b c cos α b 2 = a 2 + c 2 − 2 a c cos β c 2 = a 2 + b 2 − 2 a b cos γ β−γ b−c 2 = β + γ b+c tan 2 tan
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CHICOLOAPAN



TRIGONOMETRÍA



y 1 = = r csc θ x 1 cos θ = = = r sec θ y 1 tan θ = = = x cot θ x 1 cot θ = = = y tan θ r 1 = sec θ = = x cos θ r 1 = csc θ = = y sen θ sen θ =



r=h



y = c.o. θ x = c.a.



r2 = x 2 + y2 sen (− θ) = − sen θ



cos (− θ) = cos θ tan (− θ) = − tan θ



IDENTIDADES PITAGÓRICAS: sen 2 θ + cos 2 θ = 1 PRODUCTOS DE SENOS Y CÓSENOS:



cos θ cot θ sen θ 1 − sen 2θ = cot θ sen θ = tan θ sen θ 180 sec2 θ − 1 = 1 rad = cos θ π cos θ csc2 θ − 1 = 180 ° = π rad sen θ π 1 + tan 2 θ 1° = rad 180 1 − cos2 θ = tan θ cos θ =



1 + cot 2 θ



tan 2 θ + 1 = sec 2 θ



1 + cot 2 θ = csc 2 θ



2 sen α cos β = sen (α + β) + sen (α − β)



2 cos α cos β = cos (α + β) + cos (α − β)



2 cos α sen β = sen (α + β) − sen (α − β)



2 sen α senβ = cos (α − β) − cos (α + β)



SUMA Y DIFERENCIA DE SENOS Y COSENOS:



α + β α −β sen α + sen β = 2 sen   cos    2   2  α + β α −β cos α + cos β = 2 cos   cos    2   2 



α + β α −β sen α − sen β = 2 cos   sen    2   2  α + β α −β cos α − cos β = −2 sen   sen    2   2 



SUMA Y DIFERENCIA DE DOS ÁNGULOS:



sen (α ± β) = sen α ⋅ cos β ± cos α ⋅ sen β tan (α ± β) =



tan α ± tan β 1 m tan α ⋅ tan β



cos (α ± β) = cos α ⋅ cos β m sen α ⋅ sen β cot (α ± β) =



cot α ⋅ cot β m 1 cot α ± cot β



ÁNGULO MITAD:



θ sen   = 2



1 − cos θ 2



θ cos   = 2



1 + cos θ 2



sen θ  θ  1 − cos θ tan   = = sen θ 1 + cos θ 2



ÁNGULO DOBLE:



sen 2 θ = 2 sen θ ⋅ cos θ cos 2 θ = cos 2 θ − sen 2 θ = 2 cos 2 θ − 1 = 1 − 2 sen 2 θ cos 2 θ =



1 + cos 2 θ 2



sen 2 θ =



1 − cos 2 θ 2



tan 2 θ =



2 tanθ



1 − tan 2 θ 1 − cos 2 θ tan 2 θ = 1 + cos 2 θ



ÁNGULO TRIPLE: 3



sen 3 θ = 3 sen θ − 4 sen θ ACADEMIA DEL ÁREA FÍSICO



3



cos 3 θ = 4 cos θ − 3 cos θ



tan 3 θ =



3 tan θ − tan 3 θ 1 − 3 tan 2 θ
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FORMULAS DE DERIVACIÓN a, c y n = constantes. e = función Exp. u, v y w están en función de x.



d ( c) = 0 dx d 2. ( x ) = 1 dx d du dv + + 3. ( u + v + ) = dx dx dx d du 4. ( c u ) = c dx dx d du dv + u 5. ( u v ) = v dx dx dx d du dv dw + uw + uv 6. ( u v w ) = vw dx dx dx dx d  u 1 du ; c≠ 0 7.   = ⋅ dx  c  c dx d  c c du ; u≠ 0 8.   = − 2 ⋅ dx  u  u dx



Funciones Trigonométricas Inversas 1.



d ( arcsen u ) = dx



2.



d ( arccos u ) = dx



1.



9. d  u  =   dx  v 



( ) ( )



v



du dv −u dx dx v2



; v≠ 0



d n x = nx n − 1 10. dx d n du u = n u n− 1 ⋅ 11. dx dx Funciones Trigonométricas



d ( sen u ) = cos u ⋅ d u dx dx d du 2. ( cos u ) = − sen u ⋅ dx dx d du 2 3. ( tan u ) = sec u ⋅ dx dx d du 2 4. ( cot u ) = − csc u ⋅ dx dx d du 5. ( sec u ) = sec u ⋅ tan u ⋅ dx dx d du 6. ( csc u ) = − csc u ⋅ cot u ⋅ dx dx 1.



d ( arctan u ) = dx d 4. ( arccot u ) = dx 3.



5.



d ( arcsec u ) = dx



6.



d ( arccsc u ) = dx



  du 1  ⋅  2  dx  1− u    du 1 ⋅ −  2  dx  1− u   1  du  ⋅  1 + u 2  dx  1  du − ⋅  1 + u 2  dx   du 1  ⋅   2  u u − 1  dx   du 1 ⋅ −   2  u u − 1  dx



Funciones Exponencial y Logarítmica



d ( log a u ) = 1 ⋅ log a e ⋅ d u ; a ≠ 1, a > 0 dx u dx d 1 du 2. ( ln u ) = ⋅ dx u dx d u du a = a u ⋅ ln a ⋅ ;a > 0 3. dx dx d u du e = eu ⋅ 4. dx dx d v du dv u = v u v− 1⋅ + ln u ⋅ u v ⋅ 5. dx dx dx 1.



( ) ( ) ( )



Derivada de una función de funciones (Regla de la Cadena) Si y = f (u) y u = g (x) entonces: y = f [ g (x)] y,



dy dy d u = ⋅ dx d u dx La Diferencial de una función y = f(x):



dy = f ' ( x ) dx
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INTEGRALES INMEDIATAS a, C y n = constantes. u, v y w son función de x. 1. 2. 3.



∫ dx = x + C ∫ (u+ v− w) = ∫ u+ ∫ v− ∫ w + C ∫ a u d u = a∫ u d u + C



u n+ 1 4. ∫ u du = +C n+ 1 n



5. 6. 7. 8. 9.



; n≠ −1



∫ a a du= + C ; a > 0, a ≠ 1 ∫ ln a ∫ e du= e + C ∫ sen u d u = − cos u+ C ∫ cos u d u = senu+ C ∫ tan u d u = ln sec u + C ∫ cot u d u = ln sen u + C ∫ sec u d u = ln sec u+ tan u + C ∫ csc u d u = ln csc u− cot u + C ∫ sec u d u = tan u + C ∫ csc u d u = − cot u + C ∫ sec u tan u d u = sec u+ C ∫ cscu cot u d u = − csc u+ C du = ln u + C u u



u



u



u



10.



∫ a −u du 1 u = arctan + C ∫ a +u a a du 1 u = arc sec + C ∫u u −a a a du 1 u− a = ln ∫ u − a 2a u + a + C du 1 a+ u = ln ∫ a − u 2a a − u + C du 23. ∫ u + a = ln(u+ u + a ) + C du 24. ∫ u − a = ln u+ u − a + C 1 25. a − u du= u a − u + ∫ 2 du



18.



2



19.



2



22.



26.



∫



11. 12.



∫



2



15.



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



2



1 2 u a arcsen + C 2 a 1 a2 + u2 d u = u a2 + u2 + 2 1 2 a ln u + a 2 + u 2 + C 2



)



(



u2 − a2 d u =



13. 14.



u +C a



2



20.



27.



2



2



21.



= arcsen



1 u u2 − a2 − 2



1 2 a ln u + 2



u2 − a2 + C
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CHICOLOAPAN MÉTODOS DE INTEGRACIÓN INTEGRACIÓN POR PARTES



C)



∫ u dv = uv − ∫ v du



∫ cot



m



u ⋅ csc n u du



Caso I .- Si se factoriza INTEGRACIÓN DE FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS CON



∫



Caso II .- Si se factoriza



y



cos2 u =



csc 2 u du



se aplica:



csc 2 u = cot 2 u + 1



Caso I .- Si m y n son pares y positivos, utilizar:



1− cos2u 2



cot 2 u du



cot 2 u = csc 2 u − 1



sen m u ⋅ cos n u du



sen2u =



ó



se aplica:



IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS



A)



cot u du



Solo aplica cuando n es par.



1 + cos2u 2



INTEGRACIÓN POR SUSTITUCIÓN TRIGONOMÉTRICA



Sustituir con



tomar a x como



a 2 − b2x 2



a cos z



a x = sen z b



a 2 + b2x 2



a sec z



x=



b2x 2 − a 2



a tan z



a x = sec z b



Para Caso II .- Si m ó n son impares y positivos: a) Si m es impar, se factoriza aplica:



B)



∫



y se



sen 2 u = 1 − cos 2 u .



b) Si n es impar, se factoriza aplica:



sen u du



cos u du



y se



cos 2 u = 1 − sen 2 u .



h2=co2+ca2



tan m u ⋅ sec n u du



h z



Caso I .- Si m es impar y positiva, se factoriza



sec u ⋅ tan u du 2



y se aplica: 2



tan u = sec u − 1 Caso II .- Si n es par y positiva se factoriza



sec 2 u du



y se aplica:



sec 2 u = tan 2 u + 1 Caso III .- Si m es par y n es impar, emplear el método de Integración por Partes.
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ca



co



sen z = cos z = tan z =



co h ca h co ca



a tan z b



csc z = sec z = cot z =



h co h ca ca co



INTEGRACIÓN POR FRACCIONES PARCIALES I .- Todos los factores lineales (ax + b) del denominador son distintos. A cada factor (ax + b) le corresponde una sola fracción simple:



A ax + b II .- Algunos factores del denominador se repiten n n (ax +b) . El factor (ax + b) se transforma en las n fracciones simples:



A1 A2 An + +L+ 2 ax + b (ax + b) (ax + b) n Para determinar los valores de las constantes, se hace uso de su representación como fracción.
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CHICOLOAPAN LA INTEGRAL DEFINIDA PROPIEDADES DE LA INTEGRAL DEFINIDA



PROPIEDADES DE LA NOTACIÓN SIGMA



b



n



1)



∑ c = nc



, c = cualquier constante.



i =1 n



2)



∑ c ⋅ f (i) = c∑ f (i)



a b



2)



i =1 n



i =1



i =1



b a



b 3)



∫ f (x) dx = ∫ f (x) dx + ∫ f (x) dx



∑ i =1 n



∑i i =1 n



∑ i =1



c



4)



b



∫ f (x) dx = ∫ k dx = k(b − a) a



a f (x) = k.



∑i i =1 n



a b



NOTACIÓN SIGMA



n (n + 1) 2



b



donde a, b y c están en el intervalo cerrado.



FÓRMULAS IMPORTANTES DE LA



i=



a



c



a



n



b



∫ [f (x) + g(x)] dx = ∫ f (x) dx + ∫ g(x) dx a



n



∑ [F(i) + G(i)] = ∑ F(i) + ∑ G(i) i =1



∫ k f (x) dx = k ∫ f (x) dx a



n



i =1 n



3)



1)



b



2



3



=



n (n + 1)(2n + 1) 6 2



=



i4 =



5) Si f (x) ≥ g (x) ∀ x en [a , b]



n (n + 1) 4



b



∫ f (x) dx ≥ ∫ g (x) dx



2



a b



donde F ⇒ F ' (x) = f (x) ÁREA BAJO LA CURVA RESPECTO A LOS EJES



n



∑ f (ci) ∆x



b



i =1 b



n



A = Lim



∆x →0



∫ f (x) dx = F(b) − F(a) a



SUMA DE RIEMANN



n →∞



a



TEOREMA FUNDAMENTAL DEL CÁLCULO



n (n + 1)(6n 3 + 9n 2 + n − 1) 30



A = Lim



b



∑ f (ci) ∆x = ∫ f (x) dx i =1 a



INTEGRAL DEFINIDA



∫ f (x) dx = [unidades cuadradas] a ÁREA ENTRE DOS CURVAS EN UN INTERVALO



Si f (x) ≥ g (x) ∀ x en [a , b], entonces el área acotada por las dos gráficas es:



b



b



∫ f (x) dx = F(b) − F(a)



A=



∫ [f (x) − g(x)] dx a



a F = antiderivada a = límite inferior b = límite superior
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6 xy 

2 sept. 2014 - b) Calcúlese, para a = 4 y b = −2, el área del recinto acotado por la gráfica ... f (x) = x2 − 6x y g(x)
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10820000 mn 

202 M2. - 3 recamaras. - Terraza. - Jacuzzi. - Cuarto de servicio. - 2 cajones de auto. - Sala de TV. - 3 ½ Baños. - Alb










 








MN InsulatedTrans_NEW 

tube-type applicator such as Sta-lube Moly-graph Assembly Lube. These can be obtained at most auto parts stores. 2. Use










 








+ - + - = y xy xyxfexyxf 

7 dic. 2016 - para su elaboración 0,5 gr. de un producto de fermentación y cada yogurt de frutilla ... Se dispone de 9 k










 








das xy oracle network 

Die echte Innovation im Kern des XYO Network ist ein ortsdatenbasierter Beweis, der den ..... Marketingexperten in Downtown San Diego, Kalifornien.










 








APIC MN 2019 

Conference. August Meeting. 3M Education Day. APIC MN State. Conference. Holiday Party (plus. Board meeting). APIC MN 20










 








APIC MN 2019 

Conference. August Meeting. 3M Education Day ... 21 22 23 24 25 26 27. 28 29 30 31. August. Su Mo Tu We Th Fr Sa. 1 2 3.










 








xy oracle network 

Hoy en día, los contratos inteligentes se usan cada vez más para ejecutar contratos de .... mañana, es evidente que los










 








Presencia MN LDES 

saj dys to Cars. REPRESENTANTE MINDEP. Prednom. REPRESENTANTE FENAUDE. liniaraR MENDERE. REGIÓN DE ARICA Y PARINACOTA. R










 








Renta $27000 MN 

INTERLOMAS. Características. Amplio PH con excelente vista, muy iluminado, buena temperatura, cocina amplia con espacio










 








Presencia MN LDS 

Cars. Feopid Corez 6. Pievient MR. Eduano Voisisó | Vice Presente. Ronio Demand Ronisio tu. Mingel Iris Brendan Pissiden










 








Renta $15000 MN 

Características. Excelente departamento confortable, amueblado y equipado, balcón en sala y recamara principal, bodega,










 








Renta $26000 MN 

usos múltiples, salón de fiestas, alberca cubierta, jardín, y cancha de tenis. Renta. $26,000 M.N.. 3 Recamaras. 3 Baños










 








MN or MX Voltage Releases 

2. De-energize control circuit. 3. Circuit breaker shall trip. Check MX shunt trip. 1. Turn circuit breaker on (I). 2. E










 








xy 1 = xy blanca ura pde partes verde ura pde partes int int 8 3 10 3 π ... 

Leonardo da Vinci, tomando como figura al ser humano, creó un canon de las proporciones. Allí consideraba que un rostro










 








12-06-xy Personalmeldung Andreas Fischer - PDFDOKUMENT.COM 

14.06.2012 - Der Personal Shopping Service wurde im Oktober 2011 von. Corinna Powalla in Berlin gegrÃ¼ndet und erhielt erst jÃ¼ngst die Auszeichnung â€žStart-up des Jahresâ€œ vom Deutschen Online-Handelskongress. Mit Andreas Fischer hat sich Modomoto










 








Linternas Largo Alcance 13–21 MN 

FC I B. Lux D-N. Lux N-D. Programador IR. Opcional. GPS. Sync. GSM. AIS. NameTypeLatitudeLongitude ... Características E










 








MN-SAC-01-07 Manual SAC 

Tabla de Contenido. 1. INTRODUCCIÓN . ...... Atender las indicaciones del acompañante sobre cuál es el método que la per










 








MN-SAC-01-06 Manual SAC 

Valoralta S.A, monitoreará la gestión comercial verificando que la asesoría y acompañamiento al cliente sea ... El Ejecu










 








MN FichaHabSalud Abr17.indd - Mutua Navarra 

22 may. 2017 - El componente alimentario responsable de sus efec- tos fisiológicos debe ser ... sitivo y la innovación d










 








(XY}cetcvna !JJfi)WJfa - Transparencia - Ministerio de Cultura 

::~s:e:~a:~e0:~solución Ministerial N" 366-2013-MC, de fecha 19 de ... enero de 2014, se aprobó el Plan Anual de Contrat










 








Graphing Tangent Functions x tan xy = tan x 

Graphing Tangent Functions. Date. Period ______ x tan x y = tan x. -π ≤ x ≤ π. 1. -1 π. 6. 0 π. 4 π. 3 π. 2. 2π. 3. 3π.










 








12-04-XY Mann vs. Frau 

09.05.2012 - Defizit zu spÃ¤t entdeckt: Es liegt wohl in der Natur des Mannes, bis zum letzten. Moment nicht wahrhaben zu wollen, dass sich im Laufe der Zeit ...
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