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UNIVERSIDADES PÚBLICAS DE LA COMUNIDAD DE MADRID PRUEBA DE ACCESO A LAS ENSEÑANZAS UNIVERSITARIAS OFICIALES DE GRADO Curso 2015-2016 MATERIA: MATEMÁTICAS II INSTRUCCIONES GENERALES Y VALORACIÓN Después de leer atentamente todas las preguntas, el alumno deberá escoger una de las dos opciones propuestas y responder razonadamente a las cuestiones de la opción elegida. Para la realización de esta prueba se puede utilizar calculadora científica, siempre que no disponga de capacidad de representación gráfica o de cálculo simbólico. Todas las respuestas deberán estar debidamente justificadas. Calificación: Las preguntas 1ª y 2ª se valorarán sobre 3 puntos; las preguntas 3ª y 4ª sobre 2 puntos. Tiempo: 90 minutos.



OPCIÓN A Ejercicio 1. Calificación máxima: 3 puntos.  2x si x < 0  xe  Dada la función f (x ) =   Ln (x + 1) si x ≥ 0  x +1  donde ln significa logaritmo neperiano, se pide: a) (1 punto) Estudiar la continuidad y derivabilidad de f(x) en x = 0. b) (1 punto) Calcular Lím f (x ) y Lím f (x ) . c)



(1 punto) Calcular



x → −∞ 0



x → +∞



∫−1 f (x ) dx



Solución. a. Para que la función sea continua en x = 0 se debe cumplir: Lím f (x ) = Lím f (x ) = f (0) • • •



Lím f (x ) = Lím xe 2 x = 0 ⋅ e



x →0−



x →0 − 2⋅ 0



x →0 +



= 0 ⋅1 = 0



x →0



L(x + 1) L(0 + 1) 0 = = =0 0 +1 1 x →0 x + 1 x →0 L(0 + 1) 0 f (0 ) = = =0 0 +1 1 Lím f (x ) = Lím +



Coinciden los limites laterales con el valor de la función, la función es continua en x = 0 Para que la función sea derivable ele en x = 0, se debe cumplir: Lím D[f (x )] = Lím D[f (x )] x →0 −



x →0 +



′ Si x < 0 D[f (x )] = x e 2 x = 1 ⋅ e 2 x + x ⋅ e 2 x ⋅ 2 = e 2 x (1 + 2x ) 1 ′ ⋅ (x + 1) − Ln (x + 1) ⋅ 1 1 − Ln (x + 1)  Ln (x + 1)  Si x > 0 D[f (x )] =  =  = x +1 2  x +1  (x + 1) (x + 1)2



(



• •



)



[



]



Lím D[f (x )] = Lím e 2 x (1 + 2 x ) = e 2⋅0 (1 + 2 ⋅ 0) = 1 ⋅ 1 = 1



x →0 −



x →0



Lím D[f (x )] = Lím



x →0



+



x →0



1 − Ln (x + 1) 2



(x + 1)



=



1 − Ln (0 + 1) 2



(0 + 1)



=



1− 0 =1 1



Coinciden los limites laterales, la función es derivable en x = 0



1



(



)



• Lím f (x ) = Lím x ⋅ e 2 x = −∞ ⋅ e −∞ = −∞ ⋅ 0 = ? Ese tipo de indeterminación se resuelve



b.



x → −∞



x → −∞



transformando el producto a 0/0 ó ∞/∞, dividiendo por el inverso de alguno de los dos factores. En este caso lo sencillo es transformar a ∞/∞ dividiendo por el inverso de la exponencial.



(



)



Lím x ⋅ e 2 x = Lím



x → −∞



x → −∞



x 1



e2x



= Lím



 −∞     ∞ 



x



=



Lím



1



x → −∞ e − 2 x L´H x → −∞ e − 2 x



⋅ (− 2)



=



1 e



− 2⋅(− ∞ )



⋅ (− 2)



=



1 − 2e



∞



=



1 =0 −∞



 −∞     ∞ 



1 Ln(x + 1) 1 1 1 x • Lím f (x ) = Lím = Lím + 1 = Lím = = =0 x → +∞ x → +∞ x + 1 L´H x → +∞ 1 x → +∞ x + 1 ∞ + 1 ∞ 0



0



∫−1 f (x ) dx = ∫−1x e



c.



2x



dx La integral se resuelve por el método de partes:



0 0 du = dx   1  u = x 0 1 2x 1 0  x 2x  2x 1 2 x  =  x ⋅ e 2 x  − x e dx = e dx = e − ∫ e 2 x dx =  2 x   ∫−1 ∫ dv = e dx v = e − 1 2 2 2  −1   −1 2 −1    2 0



0 0  e2x  e 2 ⋅0 e 2⋅(−1) 1 3e − 2  x 2x 1 1 2x   ( ( ( = e − ⋅ e  = 2 x − 1) = 2 ⋅ 0 − 1) − 2 ⋅ (− 1) − 1) = − + 2 2 4 4 4 4 2  −1  4  −1



0



∫−1x e



2x



dx =



3e −2 1 − 4 4



Ejercicio 2. Calificación máxima: 3 puntos 6 x − y − z = 1 3x − 5y − 2z = 3 Dadas las rectas r1 ≡  y r2 ≡  2 x − y + z = 1  3x + y + 4z = 3 se pide: a) (1 punto) Estudiar la posición relativa de r1 y r2. b) (1 punto) Calcular la distancia entre las dos rectas. c) (1 punto) Hallar la ecuación del plano que contiene a r1 y al punto P(1, 2, 3). Solución. a. La posición relativa entre dos rectas se puede estudiar de dos formas diferentes, estudiando el sistema de cuatro ecuaciones y tres incógnitas que forman las ecuaciones de los planos que determinan las rectas r1 y r2 ó relacionándola con el rango de la matriz formada por los vectores de dirección de las rectas y por un segmento formado por un punto de cada recta. Si tenemos en cuenta los apartado b y c, nos conviene hacerla de la segunda forma, ya que en el estudio del rango se calcula un determinante que utilizaremos en el calculo de la distancia entre las dos rectas del apartado b, y calcularemos el punto y el vector de la recta r1 que utilizaremos en el apartado c.



r r Si A y B son puntos de r1 y r2 respectivamente y u y v son sus vectores de dirección:  AB  = 3 Las rectas no son coplanarias, sercruzanr y no se cortan  r    Si u = k ⋅ v Las recta son paralelas rg u  = = 2 Las rectas son coplanarias :  r r  r   Si u ≠ k ⋅ v Las recta son secantess  v     = 1 Las rectas son coincidentes Los elementos de la rectas (punto, vector), se pueden calcular resolviendo el sistema compatible indeterminado que forman las ecuaciones implícitas ó cartesianas de ambas rectas: λ  x = 2  A(0, − 1, 0) 6x − y − z = 1 z = λ 6x − y = 1 + λ   r1 ≡   → :  y = −1 + 2λ :  r  1  r u , 2, 1 ∝ u (1, 4, 2) 2 x − y + z = 1 2 x − y = 1 − λ   z = λ   2   



2



x = 1 − µ 3x − 5y − 2z = 3 z = µ 3x − 5 y = 3 + 2µ  B(1, 0, 0)  → r2 ≡  :  y = −µ :  r r  3x + y + 4z = 3  3x + y = 3 − 4µ  z = µ  v(− 1, − 1, 1) ∝ v(1, 1, − 1)   AB  1 − 0 0 − (− 1) 0 − 0  1 1 0   r        rg u = rg 1 4 2  = rg1 4 2   r   1 1 1 − 1  v  1 − 1       Para estudiar el rango de la matriz, se empieza por el único menor de orden tres:  AB  1 1 0  r  1 4 2 = −4 + 2 + 0 − (0 − 1 + 2) = −3 ≠ 0 ⇒ rg u  = 3  r   v  1 1 −1   Las rectas se cruzan y no se cortan. b. La distancia entre dos rectas se puede calcular de varias formas, teniendo en cuenta los cálculos efectuados en el apartado anterior, lo más rápido es como aplicación del producto mixto y del módulo del producto vectorial. Teniendo en cuenta que el volumen de un paralelepípedo es (Área de la base)×(Altura), la altura es la mínima distancia entre la recta por lo que despejando y teniendo en cuenta las aplicaciones del producto mixto y del módulo del producto vectorial: r r Volumen paralelepípedo AB o (u × v ) d(r1 − r2 ) = h = = r r Área de la base u×v



AB r r r AB o (u × v ) = u = −3 (calculado en el apartado anterior ) r v r r r i j k r r r r u × v = 1 4 2 = (− 6, 3, − 3) ⇒ u × v = (− 6)2 + 32 + (− 3)2 = 54 = 3 6 1 1 −1 Tomando el producto mixto de vectores en valor absoluto, se sustituye en la expresión de la mínima distancia entre dos rectas que se cruzan y no se cortan r r AB o (u × v ) 3 6 d(r1 − r2 ) = = = u r r u×v 6 3 6 c. Con los datos que disponemos, la forma más rápida de resolver este apartado es por la mínima determinación lineal de un plano (un punto y dos vectores).



P(1, 2, 3)  A (0, − 1, 0) r r ≡  r π ≡   u (1, 4, 2) ⇒ π ≡  u (1, 4, 2) P(1, 2, 3)  AP(1 − 0, 2 − (− 1), 3 − 0) = AP(1, 3, 3)   x −1 y − 2 z − 3



π≡



1



4



2



1



3



3



=0



π ≡ 6x − y − z − 1 = 0
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Ejercicio 3: Calificación máxima: 2 puntos. Se dispone de tres aleaciones A, B y C que contienen, entre otros metales, oro y plata en las proporciones indicadas en la tabla adjunta. Se quiere obtener un lingote de 25 gramos, con una proporción del 72% de oro y una proporción del 16% de plata, tomando x gramos de A, y gramos de B y z gramos de C. Determínense las cantidades x, y, z. Solución. Sistema de tres ecuaciones lineales: • Si el lingote pesa 25 gramos: x + y + z = 25 • Si la proporción de oro debe ser del 72%, teniendo en cuenta las proporciones de las aleaciones: 100 75 60 72 x+ y+ z= ⋅ 25 simplificando, 20x + 15y + 12z = 360 100 100 100 100 • Si la proporción de plata debe ser del 16%, teniendo en cuenta las proporciones de las aleaciones: 0 15 22 16 x+ y+ z= ⋅ 25 simplificando, 15y + 22z = 400 100 100 100 100 Las tres ecuaciones nos forman el sistema lineal:  x + y + z = 25  20x + 15y + 12z = 360  15y + 22z = 400  Aconsejo resolver por Gauss: 1 M 25  1 M 25   1 1 1 M 25  1 1 1 1       = =  20 15 12 M 360   0 − 5 − 8 M − 140   0 − 5 − 8 M − 140   0 15 22 M 400  E 2 = E 2 − 20E1  0 15 22 M 400  E 3 = E 3 + 3E 2  0 − 2 M − 20      



x + y + z = 25 x + y = 15  5y + 8z = 140 ; z = 10 g :  ; y = 12 g; x = 3 g  5y = 60   0 + 2z = 20 



Ejercicio 4: Calificación máxima: 2 puntos. Dados dos sucesos, A y B, de un experimento aleatorio, con probabilidades tales que p(A ) =



4 1 , p(B) = , 9 2



2 , se pide: 3 a) (1 punto) Comprobar si los sucesos A y B son independientes o no. b) (1 punto) Calcular p A B , donde A denota el suceso complementario de A. Solución. a. Si dos sucesos son independientes, se debe cumplir: p(A ∩ B) = p(A ) ⋅ p(B )



y p(A ∪ B) =



(



)



El valor de la intersección se puede obtener de la unión. p(A ∪ B) = p(A ) + p(B) − p(A ∩ B) p(A ∩ B) = p(A ) + p(B) − p(A ∪ B) 4 1 2 5 4 1 2 p(A ∩ B) = + − = ≠ p(A ) ⋅ p(B) = ⋅ = 9 2 3 18 9 2 9 Los sucesos A y B son independientes.



b.



(



p A∩B pA B = Bayes p(B)



(



)



)



A ∩ B ≡ Suceso SOLO B A ∩ B = B− A ∩ B



=



1 5 − p(B) − p(A ∩ B) 2 18 4 = = 1 p(B) 9 2
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OPCIÓN B Ejercicio 1. Calificación máxima: 3 puntos.  2 0 0 1 0 0     Dada la matriz A =  0 0 1  y la matriz identidad I =  0 1 0  , se pide:  0 1 0 0 0 1     a) (0.5 puntos) Calcular la matriz B = (A ‒ I)(2I + 2A). b) (1.5 puntos) Determinar el rango de las matrices A ‒ I, A2 ‒ I y A3 ‒ I. c) (1 punto) Calcular la matriz inversa de A6, en caso de que exista. Solución. a. B = (A − I ) ⋅ (2I + 2A ) = (A − I ) ⋅ 2(I + A ) = 2 (A − I ) ⋅ (I + A ) = 2 (A − I ) ⋅ (A + I ) = =



AeI conmutan



(



) (



2 A 2 − I2 = 2 A 2 − I



 2 0 0  2 0 0  4 + 0 + 0      A = A ⋅ A =  0 0 1 ⋅  0 0 1 = 0 + 0 + 0  0 1 0  0 1 0  0 + 0 + 0       4 0 0   1    2 B = 2 A − I = 2  0 1 0  −  0  0 0 1   0  2



(



b.



)



 2 0 0   1 0 0  1      rg(A − I ) = rg  0 0 1  −  0 1 0  = rg 0 0  0 1 0   0 0 1      4 0 0   1    rg A 2 − I = rg  0 1 0  −  0  0 0 1   0 



(



)



)



0 + 0 + 0 0 + 0 + 0  4 0 0    0 + 0 + 1 0 + 0 + 0 =  0 1 0 0 + 0 + 0 0 + 1 + 0   0 0 1  0 0   6 0 0     1 0  =  0 0 0  0 1   0 0 0 



0 0  *  1 0 0  ** = =2 1 1  = rg 0 1 1    1 1 0 0   3 0 0  **    1 0  = rg 0 0 0  = 1 0 0 0 0 1   



 4 0 0  2 0 0  8 + 0 + 0 0 + 0 + 0 0 + 0 + 0  8 0 0         A3 = A 2 ⋅ A =  0 1 0  ⋅  0 0 1  =  0 + 0 + 0 0 + 0 + 0 0 + 1 + 0  =  0 0 1   0 0 1  0 1 0  0 + 0 + 0 0 + 0 + 1 0 + 0 + 0  0 1 0          8 0 0   1 0 0  7 0 0 *       7 0 0  **  = =2 rg A 3 − I = rg  0 0 1  −  0 1 0  = rg 0 1 1  = rg 0 1 1          0 1 0   0 0 1  0 1 1  



(



)



* Si al estudiar el rango de una matriz, dos vectores (fila ó columna) son iguales o proporcionales, se puede eliminar uno de ellos. ** Por el método de Gauss, una vez triangularizada la matriz, el rango es el número de términos distintos de cero de la diagonal principal.



c.



8 0 0  2 0 0     Teniendo en cuenta que A =  0 0 1  = 4  0 0 1  = 4A :  0 1 0  0 1 0      4 0 0   64 0 0      2 A 6 = A 3 = (4A )2 = 4 2 A 2 = 16  0 1 0  =  0 1 0  0 0 1  0 0 1     3



( )



La forma sencilla de calcular la inversa de A6 es mediante el método de Gauss  64 0 0 M 1 0 0   1 0 0 M 1 64 0 0  1 64 0 0       6 −1  1 0 ⇒ A = 0 1 0  0 1 0 M 0 1 0 = 0 1 0 M 0  0 0 1 M 0 0 1  F1 = 1 F1  0 0 1 M 0  0 0 1  0 1    64  



( )
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Ejercicio 2. Calificación máxima: 3 puntos e−x Se considera la función f (x ) = 2 , se pide: x +1 a) (1 punto) Obtener la ecuación de la recta tangente a la curva y = f(x) en el punto de abscisa x = 0. b) (1 punto) Estudiar la existencia de asíntotas horizontales y verticales de la función f y, en su caso, determinarlas. c) (1 punto) Hallar los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la función y sus extremos relativos en el caso de que existan. Solución. a. la ecuación de la recta tangente a la función en x = 0 en forma punto-pendiente es: y − f (0) = f ′(0) ⋅ (x − 0 ) f (0) = f ′(x ) =



e



−x



( ) (x + 1) 2



⋅ (− 1) x + 1 − e 2



−x



⋅ 2x



2



=



−e



−x



(



e −0 2



0 +1



1 =1 1



=



2



)= −e



⋅ x + 2x + 1



(x + 1) 2



2



−x



⋅ (x + 1)2



(x + 1)



2



2



; f ′(0) =



− e −0 ⋅ (0 + 1)2



(0 + 1) 2



2



= −1



Sustituyendo y ordenando:



y − 1 = −1 ⋅ (x − 0) b.



y = −x + 1



- Asíntotas verticales. Las asíntotas verticales son rectas de la forma x = xo, tal que xo ∉ D[f(x)].



{



}



D[f (x )] = x ∈ R x 2 + 1 ≠ 0 = R Por tener dominio R, la función no tiene asíntotas verticales - Asíntotas horizontales. Son rectas de la forma y = L, tal que L = Lím f (x ) x → ±∞



∞   −x  ∞ 



e − x e − (− ∞ ) = =∞ 2 L´H x → −∞ 2



−e 2 x → −∞ x → −∞ x + 1 L´H x → −∞ 2 x Hacia ‒∞ la función no tiene asíntota horizontal. L = Lím f (x ) = Lím



e



∞   −x  ∞ 



= Lím



e−x



= Lím



e −∞ 0 = =0 ∞ ∞ x → +∞ x →∞ x 2 + 1 Hacia +∞ la función tiene asíntota horizontal y = 0 (eje OX) L = Lím f (x ) = Lím



=



Puesto que la función no tiene asíntota horizontal hacia ‒∞, hay que comprobar si tiene oblicua. Asíntota oblicua. Recta de la forma y = mx + n. En este caso:



e −x



2 f (x ) e− x = Lím x + 1 = Lím 3 =∞ x x → −∞ x x → −∞ x → −∞ x + x No hay asíntota oblicua hacia ‒∞



m = Lím



c. Extremos relativos y monotonía. Los intervalos donde la derivada sea positiva, la función es creciente, donde sea negativa decreciente y en los puntos donde la derivada sea nula, si además se produce cambio de signo habrá un extremo relativo, con el siguiente criterio: si pasa de negativa a positiva, mínimo, si pasa de positiva a negativa máximo. Se calculan los ceros de la derivada: f ′(x ) =



− e − x ⋅ (x + 1)2 = 0



− e − x ⋅ (x + 1)2



(x + 1) 2



2



(x + 1)2 = 0
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=0



x = −1



• •



Teniendo en cuenta que el dominio es todo R, se estudia la derivada en los siguientes intervalos: Si x ∈ (− ∞, − 1) ⇒ f ′(x ) < 0 La función es decreciente Si x ∈ (− 1, + ∞ ) ⇒ f ′(x ) < 0 La función es decreciente Como la función no cambia de monotonía en ningún punto, no tiene extremos relativos



Ejercicio 3. Calificación máxima 2 puntos Sea r la recta que pasa por los puntos P1(3, 2, 0) y P2(7, 0, 2). Se pide: a) (1 punto) Hallar la distancia del punto Q(3, 5, ‒3) a la recta r. b) (1 punto) Hallar el punto de corte de la recta r con el plano perpendicular a r que pasa por el punto Q. Solución. Si se tiene en cuenta los dos apartados, conviene empezar por el segundo y hacer el primero como la distancia del punto Q al punto calculado en b.



b.



Se denominamos como π al plano perpendicular a r que contiene a Q, su vector normal será: r n π = P2 P1 = (7 − 3, 0 − 2, 2 − 0) = (4, − 2, 2) = 2(2, − 1, 1) La ecuación general del plano tendrá la forma: 2 x − y + z + K = 0



Para determinar K, se tiene en cuenta que el punto Q pertenece al plano, por lo tanto, sus coordenadas deben cumplir la ecuación del plano, y nos permiten calcular el valor de K. 2 ⋅ 3 − 5 + (− 3) + K = 0 K=2



π ≡ 2x − y + z + 2 = 0 La ecuación de la recta r en paramétricas es:



 x = 3 + 2λ P1 (3, 2, 0)  r≡r = y = 2 − λ  v = P1P2 = (4, − 2, 2) = 2(2, − 1, 1)  z = λ  Conocida la ecuación de la recta y del plano, se calcula las coordenadas del punto de corte (M) mediante un sistema de ecuaciones entre la ecuación general del plano y las ecuaciones paramétricas de la recta π ≡ 2 x − y + z + 2 = 0   x = 3 + 2λ  M=  ; 2 ⋅ (3 + 2λ ) − (2 − λ ) + (λ ) + 2 = 0 ; 6 + 6λ = 0 ; λ = −1 r ≡ y = 2−λ     z = λ



 x m = 3 + 2 ⋅ (− 1) = 1  M =  y m = 2 − (− 1) = 3 ; M(1, 3, − 1)  z = −1  m a.



Conocido M, la distancia del punto Q a la recta r es la distancia del pinto Q al punto M.



d(Q − r ) = d(Q − M ) =



(1 − 3)2 + (3 − 5)2 + (− 1 − (− 3))2



= 12 = 2 3 u



Si no se hace en este orden, la distancia de un punto a una recta se puede calcular como aplicación del módulo del producto vectorial.



d(Q − r ) =



P1P2 × P1Q P1P2



P P = (4, − 2, 2) : 1 2  P1Q = (3 − 3, 5 − 2, − 3 − 0) = (0, 3, − 3)



−2 2 4 2 4 −2  = (0, 12, 12) P1P2 × P1Q = (4, − 2, 2 ) × (0, 3, − 3) =  ,− ,   3 −3 0 −3 0 3 
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Sustituyendo en la expresión de la distancia:



d(Q − r ) =



P1P2 × P1Q P1P2



=



(0, 12, 12) = (4, − 2, 2)



0 2 + 12 2 + 122 2



2



4 + (− 2) + 2



2



=



288 = 12 = 2 3 u 24



Ejercicio 4. Calificación máxima 2 puntos Se considera el triángulo cuyos vértices son los puntos A(1, 3, ‒1), B(3, 1, 0) y C(2, 5, 1) y se pide: a) (1 punto) Determinar razonadamente si el triángulo es equilátero, isósceles o escaleno. b) (1 punto) Obtener las medidas de sus tres ángulos. Solución. a. Se calculan las longitudes de los lados y si: • Iguales ⇒ Equilátero • Dos iguales y una distinta ⇒ Isósceles • Las tres diferentes ⇒ Escaleno Las longitudes de los lados se calculan como distancia entre dos puntos o como módulo del segmento que determinan los vértices del triámngulo.



AB = d(A − B) =



(b1 − a1 )2 + (b 2 − a 2 )2 + (b3 − a 3 )2



BC = d(B − C) =



(c1 − b1 )2 + (c 2 − b 2 )2 + (c3 − b3 )2



AC = d(A − B) =



=



(2 − 3)2 + (5 − 1)2 + (1 − 0)2



=



(c1 − a1 )2 + (c 2 − a 2 )2 + (c3 − a 3 )2



(3 − 1)2 + (1 − 3)2 + (0 − (− 1))2



=



= 9 = 3u



= 18 = 3 2 u



(2 − 1)2 + (5 − 3)2 + (1 − (− 1))2



= 9 =3



Triángulo isósceles



b. Por ser isósceles, dos ángulos serán iguales entre si, teniendo en cuenta que los lados AB y AC son ) ) iguales, los ángulos B y C serán iguales. ) Angulo A : se determina como aplicación del producto escalar. ) AB o AC (2, − 2, − 1) o (1, − 2, 2) = 2 ⋅ 1 + (− 2) ⋅ (− 2) + (− 1) ⋅ 2 = 4 cos A = = ( 2, − 2, − 1) ⋅ (1, − 2, 2 ) 3⋅3 9 AB ⋅ AC



) 4 A = arccos = 63,6º 9 )  A = 63,6º ) ) 180º −63,6º ) ) ) = 58,2º A + B + C )= 180º ⇒ B = C = ) 2  B=C 
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Ohne richtige Belege keine Erstattung. Es gelten die aktuellen Abrechnungsrichtlinien. Bitte die Abrechnungsfristen einhalten! Die Belege sauber nebeneinander auf gesonderte A-4-BlÃ¤tter kleben, BlÃ¤tter nur einseitig verwenden. Die Belege durchnumme
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Medienmitteilung AWS 

Klein ein attraktives Programm, u.a. mit gefÃ¼hrten RundgÃ¤ngen, Cate- ringstand, Kinderhort, Stangenklettern, Trottinette- und Drachenboot fahren. Dauer: 10 bis 17 Uhr. Weitere Informationen zu den FÃ¼hrungen durch das Wasserkraftwerk Aar- berg und 
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Medienmitteilung AWS 

Die BKW AG hat vom Amt fÃ¼r Wasser und Abfall des Kantons Bern (AWA) die. Baubewilligung zur Verbesserung des Hochwasserschutzes an der Aare bei. Oltigen erhalten. Die bestehenden Hochwasserschutzverbauungen werden auf einer GesamtlÃ¤nge von rund 800
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Untitled AWS 

El sorteo para posicione numero 6 tendra lugar a las 8:30 AM el 23 de febrero, 2017, en city Council Chambers de City Ha
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Untitled AWS 

Escoge aproximadamente la talla indicada abajo, para estar cómodo en tu moto. ALPINESTARS · Mujer. Talla Europea. 36. 38
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Untitled AWS 

o a todos! Cuidado De Niños y Cena De Pizza. Se Habla Español. Para Más Información Llame a Wanda-845-353-7214. PARA INS
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Untitled AWS 

make a gofal arra' leliefue haleul tto Sav'ol. Totes for us offre poe al parece of earuer - Oy the twel , ker of Moverub
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Untitled AWS 

6 feb. 2018 - If you challenge the Application in court, you may be limited to raising only those issues you or someone
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Untitled AWS 

3 am 3-monreaming a ac. Lyra 1. Lyra 2. S.D. mf. Marcas AE. Maracas mf. Claves E. GAN. Claves mf. Bongo's en Tror A. Tri
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Untitled AWS 

Page 1. ( cm. Zunard A = R. WO50. Con una cinta métrica, mide la circunferencia de la cabeza. Cascos AGV K-1 / K-3 SV /
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VISA) - AWS 

VIP-Lounge. Erw. 18.01.2018. 15,00 â‚¬. 12,00 â‚¬. 6,00 â‚¬. 10,00 â‚¬. 5,00 â‚¬. 6,00 â‚¬. 3,00 â‚¬ x. 19.01.2018. 51,00 â‚¬. 41,00 â‚¬. 20,50 â‚¬. 31,00 â‚¬. 15,50 â‚¬. 25,00 â‚¬. 12,50 â‚¬. 249,00 â‚¬. 20.01.2018 nicht verfÃ¼gbar nicht verfÃ¼gbar 
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When you use me gusta(n) and me encanta(n) to talk about a noun, include el, la, los, or las. Me encanta el jugo de nara
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Untitled AWS 

Color Black Green. Main lens. Black. Spare Lens." Silver Mirror. With Polygon Case. TOPTUBE BAGPOLY GON. Untuk menyimpan
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Untitled AWS 

MONDRAKER e-Crusher Carbon R+ 2018. FRAME SIZE. S. FRAME SIZE. Longitud tubo sillin. 380mm. 420mm. 470mm. 500mm. Seat Tu
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DURANGO, DGO. ABRIL 1999. • ASOCIACION DE MEDICOS VETERINARIOS. ESPECIALISTAS EN PEQUEÑAS ESPECIES DE. DURANGO, A.C. Y A
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KW AWS 

|5= Schwefeldioxid 7 = Phosphat 9 = Koffein 10 = chininhaltig 11 = SÃ¼ÃŸungsmittel. 14 Hauptallergene: A = Ei B = ErdnÃ¼sse C = Fisch D = Gluten E = Krebstiere F = Lupine G = Kuhmilch H = SchalenfrÃ¼chte. I = Schwefel & Sulfit J = Sellerie K= Senf L=
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Untitled AWS 

II, VII, VIII y IX, del Reglamento Interior de la Secretaría de Salud, con las atribuciones que se contienen en los artí
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Disney - AWS 

Casey Jr. - Le Petit Train du Cirque — Todos a bordo para un paseo en el tren del circo de Dumbo repleto de diversión. .










 


[image: alt]





Untitled AWS 

Uno (1) hora de instrucción por día equivale ... Registro de estudiante D. Otro: Día. Firma Estudiante Fecha. Padre/Tuto
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Untitled AWS 

Caballa a la brasa con verduritas en escabeche y pesto negro. 18,00 €. CARNES A LA BRASA DE CARBÓN DE ENCINA. Carmes de
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